
Свойства логарифмов
определение, основное тождество, сумма и разность, степень, переход к основанию

Определение

loga b = c ⇐⇒ ac = b a > 0, a ̸= 1, b > 0

логарифм — показатель степени, в которую возводят a, чтобы получить b: log2 8 = 3, так как 23 = 8

Основные
везде a > 0, a ̸= 1

aloga b = b b > 0

loga a
c = c любое c

loga 1 = 0

loga a = 1

Произведение, частное, степень

у левой части ОДЗ бывает шире — сверяй корни с ОДЗ

loga(xy) = loga x+ loga y x > 0, y > 0

loga
x

y
= loga x− loga y x > 0, y > 0

loga x
k = k loga x x > 0

logak x =
1

k
loga x x > 0, k ̸= 0

logak xm =
m

k
loga x x > 0, k ̸= 0

Переход к новому основанию

c > 0, c ̸= 1; a > 0, a ̸= 1; b > 0

loga b =
logc b

logc a

loga b =
1

logb a
b ̸= 1

loga b · logb x = loga x b ̸= 1, x > 0

alogc b = blogc a

Десятичный и натуральный

e ≈ 2,718

lg b = log10 b

ln b = loge b

lg 10 = 1, lg 100 = 2, lg 0,01 = −2

ln e = 1, ln 1 = 0, eln b = b b > 0

Частые ошибки

loga(x+ y) ̸= loga x+ loga y сумма — это loga(xy) loga x · loga y ̸= loga(xy) произведение не упрощается

loga x

loga y
̸= loga

x

y
частное — это logy x log2a x ̸= loga x

2
log2

a x = (loga x)2

loga x
2 = 2 loga |x| а не 2 loga x: x < 0 тоже в ОДЗ loga(xy) = loga |x|+ loga |y| при xy > 0
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